
 

Cours II Polyndmesolendomorphismes
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page supplementaire

soit y e L E et P Q deux polyndmes aloes
les endomorphismes Paes et Dice commutent
C est important et pas difficile
Considievons une matrice Ae Mn K

da da
PHI E ai Xi QQ I b Xd

c D d
j o

Aloes
Paa ai Ai Eb Ail I a b AIA

aibj b.ae paisque ai bjek et AiAi A is Asia

7 bg.ae A t

t I bgailtilti

II.bs.at ffIaiAi QCAlPlAI



Application si Pa EN x t.EEaiXei aloes
n l

A ht Ea Ai 0I 0 1

On sait que ao dEtA Si doitA O aloes on a
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Preuve die thin Cayley Hamilton pour y trigonalisable
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Aloes Pyle Cd x Xu X Conside rous

gift Heid e Xi id e
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Koval PA A O pour touteA CMack si k IR oak
pour toute matineeA trigonalisable ou pas

P ve K Q Toutematricecarreesurdesttrigonalisable Aloes le
corollaire resulte directemeat diethen Cayley Hamilton

si k IR AeMNHRKM.IE etPaestlememesurlRetsurC
Aloes par becas K Q on a DACA O D

Considerons b'homomorphism d anneaux

h K X LCE
LCE les endomorphisms de E deifeiri par h Q Q E
L ensemble eles polynames annulantae est be noyaeeeleh
C est done an ideal ele KEX Il est aloes principal
engendere par an unique polycione unitaine
On appele.be polynonae minimal ele e once note my 1

Remarque
1 Les polynonmes annalabeeers de y sont du type

QQ SCHmy I avec S E KIX
2 Le polyndure minimal divese bepolyndurecaracterishigae
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Proposition 2 Raines Pe Racemes me

Preceree On a Sp Racemes Pe
Par Proposition S Sp I c Raceines Cny
Aloes Racine Pe Sp so Racines e
Par Remarque 2 once IPee Racinesince a Racines Ry
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Recherche du polyndure minimal
Si Pieces Cd x ftp X dk avec di Is Edi h dik

aloes Mq s X B X HB 0 2B i E di pour heute

Par exemple si Poe I d X 2 X aloes

my I X 1 X 2 o ee m.ee I Il G 21 Pete

Theoreme 1
Un endomorphism.ey estdiagonalisable son polyndure minimal
est Scinde de racines simples

K 1 condition.sutisautedeediagonalisibilite
lSIIbepolynome caracteristique Reddest scinde de
racines simples e est diagonalible

On n a pas si et seeelementsi


