
 

Cours III ftp.mmeclesnoyaeex

Notation L ensemble des endomorphismes d un espace
vectoriel E est note LCE

Homme des hoy alex
soit y e LCEI et soit QQ Qs X Qa X
un polyname factorise en product elepolynames 2 a

premiers entire eux Aloes

Ker Q her Q I her Qade

Enparticulier si Q est un polyndine annulateardeq aloes
E Ker Q 6 to Kev Que

IExempted
1 Projectears On dit que y cLCEI est een projectecer si

pop p Aloes p p O c a d Q 1 42 X XCX L est un

polyndure annulateur de p Par le commedes noy alex
F her y her id Eo Ee

et Sp p c 10,1 f sa signifier que p ee comme

valuers propres soit O et f soit seeelement I si

p Ede soit seacement O si p est Lemelomoe
phisme heel



24 Syme hoses s c LCE t.q.ssos c.de
AGoes QE X2 L K L Xt 1 est un

polynefmeannubabeceveletspycge.E
her d her eieg fEsoE.I

sous e hypotheses que X L et Xt f sont premiers entire ecex

Ce qui est Equivalent It L

Vrai hour K IR Q Q y mais pas pour Es_becorps a 2 etemeds

Eo Es
go f

projecteur t Efet t

q
it

Sgm e hee

I
s

3 Soit Te In CSp 4 Xi Rj pour it j
Aloes k Xi c L k sont 2 a 2 premiers entire eeex
Soit Qin II Xi Aloes

Ker Q e Easy Eye
on dit que les oectears propres correspondent a'des
crabecers propres distinctes sont line airement independents
Si Q est un polyname annulateeer aloes

F Ex Ea



Lemme eles noyaeex preee.ve

Recurrence sur k k L e crioleak

Cas crucial k 2

Paisque Qin Q2 L par be thin de Bezoat F Us UkcKEX tq
HQs UzQe L

d ai UeEesQeCcestclzeeiQe l id.et to c E

o WencesQeces Cost Us IQsee

On doit montrev que e IIM Ker Q in KevQe 1 10
Elf KerQ s herQices their Quel
FJ Ker Q I a kevQc 1tkevQ.z

HII si o c herQueen kerQree aloes elleepies

Us Qe I I t Uzces Ques I 0
0 0

211 si o oz c oz Oo C her Qi I aloes
Q I I Q Kontacekoa QuesQe Koe t Q IQ2 I Eat O

et o C Kev Que to o

13Th On suppose que v c Kev Q Cee1

Par I v He Qs I I Us Q2 Ilo
N 4
Cf OE L

On montre que 01 C Ker Qece et C beer Q2 I



Qs Ilost Qe sue sQ2 lol Us Q f I O
Q to 0

Important on utilise que les polynamesence commutual
De meine Que 02 0

Aloes 0 02 01 E Ker Q I 1 Kev Qa

as general Q Qe Qu e Qu
o

On applique b hypotheses de recurrence Ee QE Qs Qu e
et be cars k 2 de Q Of Qr a

ICorollaire L
yestdiagonalisable.SIUn endomorphism.e son polyndure minimal

est Scinde de racines simples
Preeere

y deeegeena.lisable me scendie Ie vaccines samples

kSi AMalpas fl
µ gg

aloesme IIk til

k
Fneffet me dioise Pee IL IT child Li so

L
et toute racine ele Pe est racine ele me
Aloes m e est ele la fo eine ITILX Ail Ai Odi Edi



Oh verifie par recurrence sur k que
k
1T LA Ici Ia O
ie

Je vous be bae's se comme exercice

sapposous me QQ I IT XE Xi Scinde a vaccines
E s

simples Par femme des no yeux
E Ea F Ear

puisque Kev ai id Exc Done ee est eleagonalisable

Fhm Reductionenbloc 1

Soit Pe H XP Hn x Aloes

E Na 0 Nan ai Nai herke ti id

On dit que Ni est l espace earacteristiquedeyassocieedelavaleeerpropore Ii

Ipreeeret

Sa result winniediatement die beware des noqeeeex

applique au Pe et eke than Caley Hamilton


