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Exemples de raisonnements

Durée : 1h. Documents, calculatrices et téléphones interdits.

1. Calculons : P(W < 1,3) = P(% < B x 5) ~ P(Z < 0,75) avec Z ~ N(0, 1) (par le TCL).

On lit sur la table que la probabilité cherchée est 0, 7734.

2. E(U%) = f13 ”—szu = [%]i = 2—66 = ? Par la loi des grands nombres, la limite cherchée est ?

3. E(U)) = fO‘ udu = ["72](1) = 1. D’aprés le cours : E(U; + -+ + Uy) = E(N)E(U)) = 3.

4. Calculons : P({X = 2} n {X estpair}) = P(X = 2) car {X = 2} C {X pair}, P(X est pair) = P({X =
2lUX =4UuU{X=6))=PX=2)+PX =4 +PX =6) = % (car la réunion est disjointe). Donc
P(X = 2|X est pair) = % = %

5. La variable Y = Z/2 est de loi N(0, 1). Calculons : P(Z > 1,3) = P(Y > 0,65) =1 -P(Y < 0,65) =
1-0,7422 = 0,2578.

6. La densité est la fonction suivante de x :
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7. Calculons : comme {X = 2} C {X pair}, P{X = 2}U{X est pair}) = P(X = 2) = C§(1/4)2(3/4) = 34%3 = 69—4,

P(Xestpair) = PU{X=0}U{X =2}
(réunion disjointe) = P(X =0)+PX =2)
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Donc P(X = 2|X est pair) = % = %.
8. La variable X + Y est a valeurs dans R, donc sa densité est nulle sur | — co; O[. Pour u > 0, cette densité

est:
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La densité cherchée est donc : u — 1jg.eo[ (1) X ue™.

9. Calculons : comme {X > 2} Cc {X > 1}, P{X > 2} U{X > 1}) = PX > 2) = f;m e¥dx = e,
2

P(X>1)=e¢" . DoncP(X >2)X> 1) = & = e,



10. Nous avons : pour tout k € {2, 3,4}, P(2 faces|X = k) = Cg(l/Z)k. Donc

P(2 faces)
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