Université de Nice-Sophia Antipolis
L3 MIAGE - Processus stochastiques et analyse de données
Sylvain Rubenthaler, http://math.unice. fr/~rubentha/cours.html

Partiel 1 - sujet D -corrigé

Durée : 1h. Documents, calculatrices et téléphones interdits. Toutes les réponses valent 3 points.

1. La fonction g : x € R, + x? est bijective croissante, d’inverse : g™ : x € R, — +/x. Soit / la densité de X* et f la
densité de X. Pour t < 0, h(f) = 0 (car X*(w) > 0, Yw). Et pour ¢ > 0, la formule de changement de variable nous donne :
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Donc h(t) = 1[0;4.00[(1‘)7.

2. Intégrations par parties :

[x(—cos(x)]j + f " cos(x)dx
0

= 7+ [sin(x)]

f x sin(x)dx
0

= n+0.
3. Formule du cours : C3(1/6)*(1 = 1/6)* 3 =4 x & x2 = 2 = =2~ = 2.
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donc Var(X) = B(X?) - E(X)* = §.



P(X € [1/2;7/6])
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6. Nous avons E(U) = [ ux Lgy@du = [ udu = 3, BU2) = [ w’du = 1, Var(U)) =
Calculons :
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((1/@) 2) = X Vnx

P(Zso,lx V4 x 12 x \/E):P(Zg2,4)=0,9918.

7. PZ>1/2)=1-P(Z<1/2)=1-0,6915 = 0,3085.

1-1=5.S0itZ ~ N(,1).

P(U1+---+Un sO,Sl) _ P(U1+---+U,,_

n

NI —
IA

n

n
(par le TCL)



