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Corrigé de ’exercice 2 de la feuillle 2

On a trouvé la transition : P(x,y) = @ siX#yet Ple,o)=1-3% ., @.
Pour une probabilité u, on calcule :

pP(y) = Zu(w)]@Jr 1- Z@ p(y)
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- 7@(1 — pu(y)) + (1 = “_f(y))) 1(y)
= p(cw+(1i)u(y)-

On remarque que pP = p. On forme la différence :

WPy) — pPly) — (1 - 1) (uly) - p(w)

C

Sion note [|p —vlvr =>_, |u(y) — v(y)| (norme variation totale, & un facteur pres), on a :

1
P = pPlve < (1= 1) o= plor

La loi de X, est ¢P™ et donc par récurrence :

lgP" = pllvr = [lgP" —pP"|vr
1 n
< (1—) g~ pllvr
C
— 0.

Pour toute fonction f mesurable bornée : |(gP™)(f) — p(f)| < || fllsollgP™ — pllvT — 0. Donc la
n—oo
loi de X,, converge vers p.



