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1. Question de cours.

2. (a) e Clest vrai pour n = 1.

e Sic’est vraien n :
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alors c’est vrai en n + 1.
Conclusion : la formule est valable Vn.

(b) Formule de la somme partielle d’une série géométrique :

(¢c) Bp=A1U---UA, CAU---UA,UA,11 = Bpy1.
(d) Réunion croissante : A(|J Bp) = limy 400 A(By) = limy 001 — (2)" = 1.
n>1
3. (a) u(] —oo,b]) = e’ et pu(] — o0,a]) = e® car a,b > 0. | — 00, a] C] — oo, b] donc (propriété

des mesures) u(]a,b]) = u(] — 00, b]\] — 00,a]) = u(] — 00,b]) — p(] — 00, a]) = e’ — .

(b) p(] —o0,a]) =0 car a < 0 et comme & la question précédente : u(]a,b]) = p(] — 0o, b)) —
(] — 00, a]) = €.

(c) On applique la question précédente : u(] — 1/n,1/n]) = el/™.

(d) DO] —1/n,1/n] ={0}.

(e) Intersection décroissante : pu({0}) = pu( N ]—-1/n,1/n]) =lim,— 400 p(]—1/n,1/n]) = 1.

n>0

e — 1
4. (a) e Vx>0,Yn>0,e AR < el intégrable sur [0, +o0[

e Vr > 0, limy, 100 —nx = —00 et lim,, 400 (1+7},:2‘)n = 0 donc lim,, 4o —nx +
1 . 7n93+ﬁ
m = - dOnC hmn_,_‘_oo e Atz = O
—n.r-&-%
donc e a+z>"  —— ( pour p.t. x >0
n—-+oo
—ng 1
donc par théoréme de convergence dominée : lim,, 4 oo f0+°° e T AT gy — O+°° Odx =
0.
2 2 . ,
(b) e Vzel[l,2],Vn>0, |sin (%) 2| < % =2 qui est intégrable sur [1,2]




. 22\ n z2n . : 22\ n _
e Vz € [l,2], sin (;) Tl M =7 donc limy,_, 4 sin (7> T=z

- 2 o (2®\ g (2 3
donc par théoréme de convergence dominée : lim,_, o [; sin (77) L = [ wde = 3.

(c) e Vax>1,Yn>0, Zﬂ(:giﬁnﬁg)) < (17 qui est intégrable sur [1, +oo|
o Yy > 1. nlosC+a/m) 0 oz 1

' 23—-1/(n+2) n——+00 z3—1/(n+2) n——4oo T

donc par théoreme de convergence dominée : lim,_, 4 f1+oo %dm = f1+°° m%dm =

1.
(d) o Vz>1,Yn>0,

2

= zexp <nlog (1 — >>
2n

< e v’

xp | —n—

= p om

exp (-2

Xp 5

n
73”2—2 donc par continuité de exp, lim,—, o0 (1 — —)

qui est intégrable sur [1, +oo|
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donc par théoreme de convergence dominée : lim,_, 4 fl T (1 - g—n) dr = [~ xe dxr =

z2 +oo 1
{—677} =e 2.
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