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Feuille d’exercices numéro 2

1. Rappel : Pour une famille d’ensemble (A,)nen, on note (), - An = {z : Vn,z € A,} et
UnsoAn = {2 : In tel que z € A, } B

(a) Déterminer (,5,]1,14+1/(n + 1)].
(b) Déterminer ﬂn;o}l, 24+1/(n+1)].
(c) Déterminer (,,5,]1 —1/(n+1),2].
(d) Soit f:R — R, 2 — 22, Déterminer f_l(UnZO[l/(n + 1), +00]).

2. Soit 2 un ensemble et soient Ag, Ay, ... des parties de €.

(a) On suppose dans cette question que Ag C A; C --- C A, C Apt1 C ... Posons pour
tout n > 1, B, = AN A,—1 (rappel : ANC = {z € A: z ¢ C}). Montrer que les
ensembles B,, sont deux a deux disjoints.

(b) On note : VA C Q, A°={x € Q: 2 ¢ A}. Montrer que L;IOA% =(nN A"

n=>0

M Ac)e = A,.
(¢) Montrer que (nLZJ0 ¢y ngo n
3. Soit Ay, ..., A, une partition de R. Montrer que A = {{J;c; Ai : I C {1,...,n}} est une tribu.
(A est constitué de toutes les réunions possibles d’ensembles A;.)

4. Soit

Card : P(N) — [0, +o0]
A +— Card(A) = le nombre d’éléments de A .

Montrer que Card est une mesure sur (N, P(N)).
5. On se donne un espace mesurable (F, A).
(a) Soit z € E, on note
0y A — [0, 400]
n - s

=1 sizeB

=0 sinon .

Montrer que 4, est une mesure sur (F,.A).

(b) Soient 1, ...,z des éléments distincts de E et pi,...,pr € R%. On note

p: A — 0,400
B - M(B): Z pzéwl<B)

1<i<k

Montrer que u est une mesure sur (E, A).



