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Corrigé de la feuille d’exercices numéro 3

1. Les ensembles [n, n+ 5[ sont 2 & 2 disjoints donc A(A4) = >0 M nt 5w L) = > om0 = =2.

2. (a) Ye >0, {z} C [z, + €] donc A({z}) < A([z,2 + ¢]) = . Donc A({z}) =0.
(b) AMUn>o{zn}) < 32,50 A{2n}) = 0 par la question précédente.

(¢) Q est dénombrable donc on peut écrire Q = {zg,x1,...,Zn,...} donc A(Q) = 0 par la
question précédente.

3. (a) On remarque que

A, = {[z,x+107"V ]2 =0,u;...u, avec uy,...,u, € {1,5}}
= U [z, 2 4+ 10~ F|
zeB,
ou B, ={x=0,u;...u, avec uy,...,u, € {1,5}}. On remarque que B, est fini et que

les intervalles ([z,z + 10~ ("D [),cp sont 2 & 2 disjoints. Donc :

Z [z, z + 10~ +D])
zeB,

= Card(B,) x 10”1 = o7 x 10~ ("+D) |

A(An)

(b) Vn, A,, C A,,+1 donc par intersection décroissante : A(B) = lim,_, o A(A,) = 0.

4. (a) u([0,1)) = [y Ljoy(@) 1 (x)de = [, 1de =1
1([0,2)) = [ Lo.9)(2) 101 (2)dz = [, 1dx =1
u(o.1/ 21) = Ji Lo (@) (@)de = f,/* 1dz = 1/2
,u({l = fR 1{1/2}( )1[071] (x)dx = f]R 1{1/2}(x)dx =0 car )\({1/2}) =0
(b) w(R )=fR 1pso(z)e *dr =1
p({1}) = [ 1y (z ) es0(z)e "de = [ 1y (x)e  de =0 car A({1}) =0
1([0,1]) fR 1j0,17(%)1es0(2)e "da = fol e Pdr=1—e!
p([1, 400 fR 1[1 +oc]( z)1yso(z)e™"dr = 1+Oo e Pdr =e!
(

1
(c) u([0,1]) fR 170,1)( (2)1yso(x)ze " 2de = fol ze= 2y = {—e“”rz/ﬂo =(1—e1/?)



