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Précisions sur le lemme 1.3 (pseudo-inverse)

On veut montrer
u ≤ F (x) ⇔ F−1(x) ≤ x .

Rappel : F−1 est dé�nie par F−1(t) = inf{x, F (x) ≥ t}.

• (⇒) Si u ≤ F (x), x ∈ {y : F (y) ≥ u} donc x ≥ F−1(u).

• (⇐) Si F−1(u) ≤ x, ∀y > x, y > F−1(u). Soit alors (tn) suite de {z : F (z) ≥ u} telle
que tn ↘ F−1(u) (↘ veut dire �converge en décroissant�). Il existe n tel que tn ≤ y donc,
puisque F est croissante, F (y) ≥ F (tn) ≥ u. Ceci est vrai ∀y > x et F est continue à droite
donc F (x) ≥ u.


