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Documents et calculatrices interdits.
La plus grande importance sera accordée lors de la correction a la justification des réponses.

1. Pour tout n € N, on pose I,, = [n,n+1/2"[ et A,, = Up<i<nlk. Soit A la mesure de Lebesgue
sur (R, B(R)).

(a) Montrer que pour tout n, A, C Ap41.

(b) En déduire que A(Up>045,) = limy, 400 A(Ap).
(¢) Montrer que lim, 4o, A(A,) = ano 2%

(d) Calculer 3, -, =

2. Soit p mesure sur (R, B(R)) de densité 1,¢[,1]sin(x) (par rapport a la mesure de Lebesgue).
Calculer p({1/2}).

3. Calculer les limites suivantes

. +oo 1 . 1
n—-+oo 72 o
(a) hm fl x S (nz) diL’

(b) lim, oo fol(l —z/n)"dx
(c) limy, 0o fol exp (1 + (sinz)")dx .



